
Genelleştirilmi̧s Katalan Sayıları, Dizileri ve Budanmı̧s Stack-Sortable

Permütasyonlar
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ile tanımlıCn, n inci Katalan sayısınıgöstermek üzere (Cn)n∈N Katalan sayılarının

bir dizisi birçok farklıdurumlarda kaŗsımıza çıkabilir. R. P. Stanley, "Enumerative Combi-

natorics, Volume 2" kitabında Katalan sayılarının 66 farklıkullanımınıvermi̧stir. Bu farklı

kullanımlardan aşağıdaki 3 tanesini vereceğim.

(a) Katalan sayısıCn, (0, 0) noktasından (n, n) noktasına bir birim sağa ve bir birim

yukarıya doğru hiçbir zaman y = x doğrusunun üzerine çıkmayan adımlarla oluştu-

rulan yolların sayısıdır. Literatürde bu yollara Dyck yollarıda denilmektedir.

(b) Katalan sayısıCn, 2n terimli s = (s1, s2, . . . , s2n) sonlu dizisilerinin sayısıdır. Dizinin

terimlerinin yarısı0 ve geri kalanları1 olarak oluşur. 0 lar bir birim yukarıve 1 ler bir

birim sağa hareketleri göstermektedir.

(c) Katalan sayısıCn stack-sortable permütasyonların (231-olmayan permütasyonların)

sayısıdır.

(a), (b) ve (c) de verilen Katalan sayılarının kullanımınıgenelleştirerek genelleştirilmi̧s Kata-

lan sayıları, bunlara kaŗsılık gelen dizileri ve budanmı̧s stack-sortable permütasyonlarıkura-

biliriz.

Bu genellemeler bize çoklu doğrusal polinomların belirli alt uzaylarının boyutlarıtanımla-

mamıza yardımcı olur. Bu alt uzayların boyutlarını belirlemek de dı̧s cebirlerdeki temel

ideallerin sıfırlayıcılarınıaraştırmak için önemlidir.
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